
 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

1/10 Math.ma – 6/2017 

 الثانية اقتصاد وتدبير

  2017تصحيح �م
	ان الوطني 

  ن ) 4,5ا
��ر	ن ا�ول : (

  


	� ا
�دد	� ����
)����ر ا )n n
u

∈ℕ
ا
��ر�� ��� 	�� : 

 
0

6u و  =
1

1 2

5 5
n n

u u+ = 
�ل  +n  ن�ℕ  

�ب  -أ .1  0,5�أ
1

u  و
2

u  

  

0,75  
:  ℕ�ن  �n	ن ��
�ر�� أن 
�ل  -ب          

1

2
n

u >  

  

0,5  
�"ق أن 
�ل  -ج          �n  ن�ℕ  :

1

4 1

5 2
n n n

u u u+
 − = − 
 

  

)ا����# أن  -د            0,5 )n n
u

∈ℕ
  ���&%	� وأ�$� ��"�ر�� 

  


�ل  .2  �'�n  ن�ℕ  :
1

2
n n

v u= −  

)�	ن أن  -أ            0,25 )n n
v

∈ℕ
  �$����ددا أ� �	�  ھ�د

�ب �دھ� ا�ول  -ب           0,25�أ
0

v  

  

�ب  -ج           0,75�أ
nv  �
+م ا����# أن  �nد(

1 1
11 1

2 5

n

n
u

  = +     

�ل  n  ن�ℕ  

�ب   - د           0,25�limأ n
n

u
→+∞

  

  

  

0,75  

3.  �'�
0 1 2 1

........n nS u u u u −= + + + + 

�	ن أن 
55 1

1
8 5 2

n

n

n
S

  = − +     
  

  

) : ���+
  ن ) 4ا
��ر	ن ا

� �رات 0	ر &���� 
���		ز ��
��س ���ل ,�- ا
�وا
� ا�,داد :   ���وي �	س ,�- �	0;0;1;1;1;1;2;2;2  

�ب ,5وا4	� و �� آن وا�د �ر�	ن �ن ا
�	س .��  

�ب ا
����� ھو  .1  0,75�
  �36	ن أن ,دد ��(ت ا


	�ن  .2  X  و���ن���
  ا
��8	ر ا
�5وا�4 ا
ذي 	��وي ���وع ا
�دد	ن ا
�ذ	ن ����$�� ا
�ر��ن ا

  

0,75  
)�	ن أن  -أ          ) 12

0
36

p X = =  

  

  

  

    



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

2/10 Math.ma – 6/2017 

2  

  

  

  

  

0,5  

  

�ر	ر +م أ��م �:ه   ا�"ل  -ب      �
  ا
�دول ����; ,�- ور&� ا

  ���= �وا�ك .             

  

  

  

�ب    -ج �)أ )E X  �45وا�
  Xا��ل ا
ر	�'� 
���8	ر ا

  

4  3  2  1  0  
ix  

   12

36
  

    ( )i
p X x=  

  

  

  

  

  


ث : �+
  ن ) 8,5(ا
��ر	ن ا

  ا
�زء ا�ول :

  

�"	"�  ��g��ر ا
دا
� ا
�دد	� 

���8	ر اx  -�, ر����
[ا [0,+∞  : ��	 ���( ) 2
2 lng x x

x
= − +  

�ب  .1  1,5�)أ )g x′  أن #����[�زا	د	� ,�-  gو ا [0,+∞  

�ب  -أ .2  1,25�)أ )1g  �
��ب ا
�$�	�	ن ,�د  g+م '� �دول �8	رات ا
دا�  0	ر �ط�وب ) ∞+و  0( 


	ن  gا����# إ�5رة ا
دا
�  -ب            1���
[,�- �ل �ن ا ]و  0,1[ [1,+∞  

  

: ���+
  ا
�زء ا

�"	"�  ��f��ر ا
دا
� ا
�دد	�   

���8	ر اx  -�, ر����
[ا [0,+∞  : ��	 ���( ) ( )1 2 lnf x x x x= − + −  

)�	ن أن  .1  0,75 )
0
0

lim
x

x
f x

>
→

= +∞  

)�	ن أن  .2  0,75 )lim
x

f x
→+∞

= +∞  

[�ن  �x	ن أن  
�ل  -أ .3  0,75 [0,+∞  :( ) ( )f x g x′ =  

  

�ب  -ب            1,5�)أ )1f  و( )2f  و
1

f
e

 
 
 

  �
[,�- f+م '� �دول �8	رات ا
دا [0,+∞    

  

�����ل �دول ا
�8	رات �دد %ورة ا
���ل  -ج            1��
1

,2
e

 
  

  �

دا��f  

  

 : �  ن ) 3(ا
��ر	ن ا
را�

  

��وى ���وب إ
- ���م �����د ���ظم �
)ا ), ,O i j
� �

  

�"	"�  ��h��ر ا
دا
� ا
�دد	� 

���8	ر اx  -�, ر����
)��� 	�� :  ℝا ) 2 1
xh x xe x= − +  

  

1,5  

�����ل ������ ����زاء �	ن أن :  .1��
1

0
1

xxe dx =∫ 

  

  

  

  



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

3/10 Math.ma – 6/2017 

  

  

1,5  

2.  ;�E�)�� ا
�5ل أ )hC  �

�دا ���	��
)�� ا
���م  hھو ا
��+	ل ا ), ,O i j
� �

  

  

  

  

�	ز ا
�Gدش
�� ا���ب ��  أ

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

2 3 4 5 6 7 8-1-2-3-4-5-6-7-8

2

3

4

5

6

-1

-2

-3

-4

-5

-6

0 1

1

x

y



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

4/10 Math.ma – 6/2017 

�	H ا
��ر	ن ا�ول%�  

) -أ .1 )1 0

1 2 1 2 6 2 8
6

5 5 5 5 5 5 5
u u= + = + = + = 

   
2 1

1 2 1 8 2 8 10 18

5 5 5 5 5 25 25 25
u u

 = + = + = + = 
 

  

   - ب

�0nن أ�ل  .1 = 

 : 
�د��
0

6u =  

0إذن : 

1

2
u >  

�n��ن  .2 ∈ℕ 

���رض أن :  •
1

2
n

u > 

1و ���ن أن :  •

1

2
nu +  ؟ <

�ب ا���راض � 
�د��
1

2
nu >  

إذن 
1 1

5 10
nu >  

إذن 
1 2 1 2

5 5 10 5
nu + > +  

إذن : 
1

1

2
n

u + >  

� أن :  .3����
�ل �n  ن�ℕ  :
1

2
n

u > 

�n��ن      -ج    ∈ℕ : 

   : 
�د��
1

1 2 1 2 4 2 4 1
1

5 5 5 5 5 5 5 2
n n n n n n n

u u u u u u u+
−   − = + − = − + = + = −   

   
  

:  �ℕن  nإذن : ��ل 
1

4 1

5 2
n n nu u u+

 − = − 
 

  

    -د

�n��ن  .4 ∈ℕ :  

            : 
�د��
1

2
nu >  



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

5/10 Math.ma – 6/2017 

إذن :            
1

0
2

n
u− <  

إذن :            
4 1

0
5 2

nu
 − < 
 

  

   �ℕن  nإذن :     ��ل           
1

0n nu u+ − <  

)��  و            )n n
u

∈ℕ
 !�"#
�� !��
���  


 أن  .5��( )n n
u

∈ℕ

#"�! و �"'ورة ( �
�$دد  �� !��
���

1

2
)) �)ن   )n n

u
∈ℕ


ر�! *�� 

�n��ن  -أ .2 ∈ℕ :  

: 
 �د��
1 1

1 1 2 1 1 1 1 1 1
.

2 5 5 2 5 10 5 2 5
n n n n n nv u u u u v+ +

 = − = + − = − = − = 
 

  

   �ℕن  nإذن : :     ��ل 
1

1
.

5
n n

v v+ =  

 !��
)و ��  ا���� )n n
v

∈ℕ
  
+�
�ھ�د��! أ

1

5
q =  

0 - ب 0

1 1 11
6

2 2 2
v u= − = − =  

    - ج

�n��ن  .6 ∈ℕ :  

             : 
�د��
0
.

n

n
v v q=   

      �ℕن  nإذن : ��ل             
11 1

.
2 5

n

nv
 =  
 

  

7.  : 
�د��
1

2
n nv u= − 

إذن 
1

2
n n

u v= +  

إذن : 
11 1 1

2 5 2

n

n
u

 = + 
 

  

و ��  
1 1

11 1
2 5

n

n
u

  = +     
  �ℕن  ��nل  

  

  

  



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

6/10 Math.ma – 6/2017 

�د��
 :  -د
1

1 1
5

− < <  

إذن :     
1

lim 0
5

n

n→+∞

  = 
 

  

و ��      
1 1 1

lim 11 1
2 5 2

n

n→+∞

   + =     
  

   : -�
��
و �
1

lim
2

n
n

u
→+∞

= 

  

  

�ب : .3���
0 1 2 1

........n nS u u u u −= + + + +  

     : 
�د��
1

2
n n

u v= +   

0إذن      1 2 1

1 1 1 1
........

2 2 2 2
n n

S v v v v −= + + + + + + + +  

إذن :     

( )( )

0 1 2 1

1 0 1

1 1 1 1
........ ......

2 2 2 2
n n

n fois

S v v v v −

− − +

= + + + + + + + + +
�������������������

  

إذن 

( )

( )( )

1 0 1

0

1 0 1

1
1

1 1 1 15
. ......

1 2 2 2 2
1

5

n

n

n fois

S v

− − +

− − +

 −  
 = + + + + +

 −  
 

�������������������
  

إذن : 

( )

1
1

11 1 1 1 15
. ......

42 2 2 2 2

5

n

n

n fois

S

 −  
 = + + + + +

�������������������
  

و ��  : 
55 1

1
8 5 2

n

n

n
S

  = − +     
  

  

  

  

  

  

  

  



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

7/10 Math.ma – 6/2017 

���+
�	H ا
��ر	ن ا%�  

  

�ب �ر��ن �- آن وا�د �ن ا���س " .1� ا���ر�! " 


ت ا���ر�!  �Ω��ن ��
  �ون إ��

�ب ا�����! )   �
�ت ا��2( 2دد 

9

9 8
36

2 1
card C

×Ω = = =
×

  

2. X ن
�و���3+�
 ا��ر�
ن ا����
وي ���وع ا�$دد�ن ا�3ذ�ن �� ا���'�ر ا�$7وا6- ا�ذي �

               -أ

                              
0 2

2
1 1

X أو
= → 


  

         ( )
1 1 2

2 3 4
2 3 6 12

2
36 36 36

C C C
p X

× + × += = = =  

   - ب

8.                             0 0 0X = →  

                          ( )
2

2
1

0
36 36

C
p X = = =  

9.                              1 0 1X = →  

                    ( )
1 1

2 4
2 4 8

1
36 36 36

C C
p X

× ×= = = =  

�ب ����! ا��ؤال  .10�) : -) أ2 ) 12
2

36
p X = = 

11.                          3 1 2X = → 

        ( )
1 1

4 3
4 3 12

3
36 36 36

C C
p X

× ×= = = =  

12.                           4 2 2X = → 

                         ( )
2

3
3

4
36 36

C
p X = = =  


ل ���
�ون ا#X  

4  3  2  1  0  
ix  

3

36
  

12

36
 

12

36
  

8

36
  

1

36
  

( )ip X x=  

  

) - ج )E X  -69- ���3'�ر ا�$7وا
  : Xا:�ل ا�ر�



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

8/10 Math.ma – 6/2017 

( ) 1 8 12 12 3 0 8 24 36 12 80 20
0 1 2 3 4

36 36 36 36 36 36 36 9
E X

+ + + +         = × + × + × + × + × = = =         
         

  

  

  


ث�+
�	H ا
��ر	ن ا%�  

  

  ا
�زء ا�ول :

1.  

[���ن  .13 [0,x ∈ +∞ : 

             : 
)�د�� )
2

2 1 1
2 ln 0 2.g x x

x x x

′ − ′ = − + = − + 
 

  

)إذن               )
2

2 1
g x

x x
′ = [�ن  ��xل   + [0,+∞  

14.  
�0xد�� إذن   <
2

2
0

x
و    <

1
0

x
إذن     <

2

2 1
0

x x
+ > 

)إذن  ) 0g x′ [�ن  ��xل   < [0,+∞  

[�زا�د�! #ط$
 g  ;32و ��  ا�دا�!  [0,+∞  

  

  -أ .2

15. ( ) 2
1 2 ln1 2 2 0 0

1
g = − + = − + = 

 :�gدول �'�رات ا�دا�!  .16

  

   - ب

[32; ا���
ل  � ]0,1:  : 
�0د�� 1x<  �زا�د�!  gو ا�دا�!   ≥

)إذن :                           ) ( )1g x g≤  

)و ��  :                             ) 0g x ≤  

]32; ا���
ل  � [1,+∞ :  : 
�1xد��   �زا�د�! gو ا�دا�!   ≤

)إذن :                                       ) ( )1g x g≥  

)و ��  :                                          ) 0g x ≥  



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

9/10 Math.ma – 6/2017 

: ���+
  ا
�زء ا

  

1. ( ) ( )
0 0
0 0

lim lim 1 2 ln
x x
x x

f x x x x
> >
→ →

= − + − = +∞ 

:ن :           

0

0

0

0

0

0

lim 1 1

lim 2 2

limln

x

x

x

x

x

x

x

x

x

>

>

>

→

→

→


− = −

 − = −

 = −∞


  

  

2. ( ) ( )lim lim 1 2 ln
x x

f x x x x
→+∞ →+∞

= − + − = +∞ 

:ن :       

lim 1

lim 2

lim ln

x

x

x

x

x

x

→+∞

→+∞

→+∞

 − = +∞

 − = +∞


= +∞

  

  

[���ن    -أ .3 [0,x ∈ +∞ : 

: 
 �د��

                   

( ) ( ) ( ) ( )

( )

1 2 ln 2 .ln

2
1 ln

2
1 ln 1

2
ln 2

f x x x x x

x
x

x

x
x

x
x

g x

′′ ′= + − + −
−= + +

= + + −

= + −

=

   

[�ن  xإذن : ��ل          [0,+∞  :( ) ( )f x g x′ =  

   - ب

� ( ) ( )1 1 1 1 2 ln1 0f = − + − = 

� ( ) ( )2 2 1 2 2 ln 2 1f = − + − = 



 

  
  �����و د��
	اا������ 


	ن ا��ط�� ��
  2017ا
 

10/10 Math.ma – 6/2017 

� 

1 1 1 1 1 1
1 2 ln 1 2 1f

e e e e e e

     = − + − = − − + =     
     

 

] - ج      ]1
,2 0,1f

e

   =    
   

( 32; ا���
ل            
1

,2
e

 
  

��"f ;32 !3و    1ھ-  fو ا�*��! ا�*"و�! �3دا�!  0ھ-  f: ا�*��! ا�د�و�! �3دا�!  
1

,2
e

 
  

  (  

  

  

��	H ا
��ر	ن ا
را�%�  

  

1.  

( )
( )

( )
( )

1
x x

u x x u x

v x e v x e

′ =  =
 ′ = = 

� վ  

                            

( ) ( )

1 11

00 0

1 1

0 0

0 1

1

x x x

x x

xe dx xe e dx

xe e

e e

 = − 

   = −   

= − − −
=

∫ ∫

  

2.  

        

( )

( )
( ) ( )( )( )

( ) ( )
( )

1

0

1

0

1 1

0 0

1
2

0

.( )

2 1 .( )

2 1 .( )

1 .

1.

x

x

A h x dx UA

xe x dx UA

xe dx x dx UA

x x UA

UA

=

= − +

= + − +

 = + − + 

=

∫

∫

∫ ∫

  

つづく 

  


