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 حساب الاحتمالات

 تمار�ن) 8( 1 السلس�

  :1ا���ر�ن 

�ل . و!��ن �رات "#راء ،"��� ���� � 2و ا!���ن �� ن ا�ر�م  �1�وي ��س ��� �ت �رات �راء ، أر��� ���� ��ل ا�ر�م 
ب �%��� �ر��ن �ن ا���س.2و! !� ��ل ا�ر�م  1ا�ر�م �� .  

  �,�رض أن *��( ا��رات )�ر ����� ������ز ����� �����س.
ب �ر��ن �ن �,س ا��ون "  و  ���Aن ا�د!�ن : � "B " م�ن �,س ا�ر �ب �ر��ن �� "  

)��ن أن  )1 ) 43

91
p A = 

)أ�ب  )2 )p B 

���� أن ا��ر��ن ا���و���ن �ن �,س ا��ون ، �� ھو ا���ل أن ��  �,س ا�ر�م  )3 

 ���2 ن ��ل *وا�ك Bو  Aھل ا�د!�ن  )4

 ا�ذي ���وي �دد ا��رات ا��راء ا���و�� ����Xر ا����6ر ا��5وا34  )5

دد ��م   . أX 

دد ���ون ا���ل   . بX 

  ج. أ�ب ا>�ل ا�ر��#3 و ا����6رة و ا:�راف ا�طرازي             

  

  :2ا���ر�ن 

�ن ا����ء ��م درا��  %�10ن ا�ر*�ل و  %20. ���م أن  %560"ص ���� ا�ر*�ل <��� ھ3  ����10000ر �*�و�� �ن 
� ���ت@��  

.��  �"��ر �5وا�B"5 ��4 �ن ھذه ا��*�و
 أ�ب ا���ل أن ��ون ھذا ا�5"ص : )1

1
A " ت��� �  "ر*  �C درا�� ��@

2
A " ت��� �@�� C� ر*  : درا�� "  

3
A " ت��� �  " ا�رأة ��� درا�� ��@

4
A  " ت��� �@�� C� ا�رأة : درا�� "  

  ا�ذي �م ا"���ره �C درا�� ��@� ���ت . <�� ا���ل أن ��ون �ن ��ن ا����ء. إذا ا<�ر#�� أن ا�5"ص )2

  

  :3ا���ر�ن 

  ا����6ر ا��5وا34 ا��دد ���*دول ا�������X  : 3ن
  

4  3  1  3−  4−  X  

0,25  0,05  b  a  0,25  ( )p X x=  

  

دد  a  وb  ت أن���)إذا  ) 0E X =  
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  :4ا���ر�ن 

 ���أ���4 ، ��ث �"��ر *وا�� وادا ��ل �ؤال �ن ��ن أر��� أ*و�� ��2ر� ، ���� *واب واد <2ط  �10*�ب ����ذ ��5ل �5وا34 
. G�B  

�  ���Yن �Bا����6ر ا��5وا34 ا�ذي �ر�ط �ل إ������ ��دد ا>*و�� ا�  
 أ�ب ا���ل �ل �ن ا�د!�ن  )1

A " ��B أ*و�� �! ! ���  " ا�����ذ Bل 
B " ن��B وا��ن* ���  " ا�����ذ Bل ��� ا>�ل 

  أ�ب ا>�ل ا�ر��#3 و ا����6رة و ا@�راف ا�طرازي )2

  

  :5ا���ر�ن 

�وي �Bدوق �
1

U  5وا��4 و �%��� ! ث �رات �ن���� أر�( �رات ��#�ء و! ث �رات �وداء و �ر��ن �راو�ن . ��ب 
1

U  : .

  ���ن ا�����ز ����� �����س .
 أ�ب ا���:ت ا>داث  ا������  :  )1

A " راء�ب �ر��ن �وداو�ن و�رة � "  
B  " ب ! ث �رات �ن �,س ا��ون� "  
C " ل�ا> ���ب �رة ��#�ء وادة � "  

 ا����6ر ا��5وا34 ا�ذي �ر��ط �ل ��� ��دد ا>�وان  ا��3 ����� ا��رات ا�! ث ا���و��  ���Xن  )2

)أ�ب ا���ل �ل �ن ا�د!�ن  )3X )و  = )2X =  

����ر �Bدو�� آ"ر  )3
2

U ر��ن ��#�و�ن و �رة �وداء� ����وي � 

�#( ا��رات ا�! ث ا���و�� �ن 
1

U  دوق�B3 ا�>
2

U  5وا��4 و �%��� �ر��ن �ن�!م ��ب 
2

U  

�� ا���ل أن ��ون ا��ر��ن ا���و���ن �ن            
2

U  و�� �ن��#�و�ن ���� أن ا��رات ا�! ث ا���
1

U . س ا��ون,� ���  

  

  :6ا���ر�ن 

   1و  1و  1و  1و  0و  0و  0و 0و  �0�وي ��س ��� ��( ��د��ت : ���ن ا�����ز ����� �����س و ��ل ا>�داد : 
ب �5وا��4 و <3 آن واد ��د���ن �ن ا���س  )1�� 

  "  1ا�دث : " �*�وع ا��دد�ن ا��ذ�ن �� ھ�� ا���د���ن ا���و���ن ���وي  ���Aن 

)��ن أن :  ) 5

9
p A =  

����ر ا����� ا������ : ��ب ���د �5وا��4 و <3 آن واد ��د���ن �ن ا���س و ����ر <�4زا إذا �ب ��د���ن ��ل �ل وادة ����  )2
  �1دد ا�

أ. ��ن أن ا���ل <وز ���د ھو 
1

6
   

  ب. ��ب ���د ا����� ا�����2 ! ث �رات ( ���د ���د ا���د���ن ا���و���ن إ�� ا���س <3 �ل �رة )
  �� ھو ا@���ل ��3 �,وز ���د �ر��ن ���#�ط ؟        
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  :7ا���ر�ن 

 ل M� ب �������( و  �رات �ن ��س ��وي ��� "�س �رات �راء و ! ث �رات ��#�ء و �ر��ن �وداو�ن. ��3
  : "ا��رات ا�! ث ��� �,س ا��ون"Aا�دث 
  : "�رة �ن �ل �ون"Bا�دث 
  : "ا�Bول ��� ا>�ل ��� �ر��ن �راو�ن"Cا�دث 

    CوBو Aأ�ب ا���:ت ا>داث 

  

  :8ا���ر�ن 

�وي �Bدوق ��� ! ث �رات ��#�ء و �ر��ن �راو�ن و �رة "#راء.�  
ب �������( و �دون إ ل ! ث �رات �ن ا��Bدوق.���ن ��X  دد ا��رات�� ��ا���#�ء ا������2 ا����6ر ا��5وا34 ا�ذي �ر�ط �ل �

  .<3 ا��Bدوق 
دد ���ون ا���ل ا����6ر ا��5وا34  .1X. 

)أ�ب ا>�ل ا�ر��3#  .2 )E X.  
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�G ا���ر�ن B�1  
  

  " ��ب ر��ن �� آن وا�د �ن ا��س "  ا���ر��

ن ��Ω  ت ھذه ا���ر������ون إ�  

 : ���2د�

14
91card CΩ = =  

1( A  " س ا� ون!� " ��ب ر��ن �ن 

  

    أو       

              : ���2د� 2

6 8
15 28 43cardA C C= + = + =  

)إذن :              ) 43

91

cardA
p A

card
= =

Ω
  

2( B " س ا�ر$م!�  " ��ب ر��ن ���%ن 

        

      أو                                 

              : ���2د� 2

9 5
36 10 46cardB C C= + = + =  

)إذن :              ) 46

91

cardB
p B

card
= =

Ω
 

3(     : ��)�د� ) ( )
( )A

p A B
p B

p A

∩
= 

���ب �( )p A B∩:  

 : ���Aد� B∩  ر��ن  ���%ن �!س ا�ر$م و �!س ا� ون "" ا��(ول ' & 

 : ��)�د� ) 2 2 2 2

4 5 2 3
6 10 1 3 20card A B C C C C∩ = + + + = + + + =  

)إذن :  ) 20

91
p A B∩ =  

)و �* م أن  ) 43

91
p A B∩ =  

 : +�)و � )
20

2091
43 43

91

Ap B = =  

)��� أن  )4 ) ( )A
p B p B≠  ن,�A  وB . ر ���. �ن�/ 

  

  

2 2 1 1 
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5( X رات ا� �راء ا����و���ا���3�ر ا�*2وا�1 ا�ذي ���وي 'دد ا�

                  ) أ

                                                                                0X =  

  

                                                                                1X =  

  

      2X =  

            

)  ) ب )
2

8
28

0
91 91

C
p X = = = 

( )
1 1

8 6
8 6 48

1
91 91 91

C C
p X

× ×= = = =  

( )
2

6
15

2
91 91

C
p X = = =  

�ون ا����ل �$X  :  

2  1  0  
i

x  

15

91
  

48

91
  

28

91
  

( )ip X x=  

  

  ج) ا�6ل ا�ر���5 : 

                              ( ) 28 48 15 78
0 1 2

91 91 91 91
E X

     = × + × + × =     
     

  

  ا���3�رة :     

                        ( )
2

2 2 228 48 15 78 3780
0 1 2

91 91 91 91 8281
V X

       = × + × + × − =       
       

  

  ا>��راف ا�طرازي :       

                                 ( ) ( ) 3780
0,67

8281
X V Xσ = = ≈  
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�G ا���ر�ن B�2  
  

H " ا�2=ص ا��=��ر ر�ل "  

I " ا�2=ص ا��=��ر �+ درا�� ��>'%���ت "  

  

  
  

1(                                ( ) ( )1

3 2 3

5 10 25
p A p H I= ∩ = × = 

                               ( ) ( )2

3 8 12

5 10 25
p A p H I= ∩ = × =  

                               ( ) ( )3

2 1 1

5 10 25
p A p H I= ∩ = × =  

                               ( ) ( )4

2 9 9

5 10 25
p A p H I= ∩ = × =  

  

2(                           ( ) ( )
( )

( )
( ) ( )

3

1 3

1 1

125 25
3 1 4 4

25 25 25

I

p H I p A
p H

p I p A p A

∩
= = = = =

+ +
 

  

  

  

  

H

3

5

I

2

10

I

8

10

H

2

5
I

1

10

I

9

10

Ω
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�G ا���ر�ن B�3  
  

( )

( ) ( ) ( ) ( ) ( )

11

. 00

0,25 0,05 0,25 1

4 0,25 3 1 3 0,05 4 0,25 0

0,45

3 0,15

0,15

0,30

i
i

i
i

i i

i

pp

p xE X

a b

a b

a b

a b

a

b

 = =
 ⇔  ==  

+ + + + =
⇔  − × + − × + × + × + × =

+ =
⇔ − + = −

=
⇔  =

∑∑
∑

  

 

�G ا���ر�ن B�4  

1( V " ?��) ا=���ر �واب " 

     : ��)�د� ) 1

4
p V =  

Y  و ��ط�ه ��3��10n�ر '2وا�1 �دا )و    = ) 1

4
p p V= =  

A "  ����) ا�� ��ذ �(ل ' & @%@� أ�و�� "  

( ) ( ) ( )10 33 3

10

1 2187 32805
3 1 120

64 16384 131072
p A p Y C p p

−= = = − = × × =  

B " ا�� ��ذ �(ل ' & ا6$ل ' & �وا��ن (����ن "  

                                                  

( ) ( )
( ) ( )

( ) ( ) ( )( )
( ) ( ) ( )( )10 0 10 10 0 1 1

10 10

2

1 2

1 0 1

1 1 1

792697

1048576

p B p Y

p B p Y

p B p Y p Y

p B C p p C p p
− −

= ≥
= − <

= − = + =

= − − + −

=

  

  

2(                       ( ) 1
10 2,5

4
E Y n p= × = × = 

          ( ) ( ) 1 3
1 10 1,875

4 4
V Y n p p= × × − = × × =  

                              ( ) ( ) 1,37Y V Yσ = ≈  
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�G ا���ر�ن B�5  
  

��ب �� آن وا�د @%ث رات �ن  ا���ر�� "
1

U "  

ن ��
1

Ω  ت ھذه ا���ر������ون إ�  

 : ���3د�

1 9
84card CΩ = =  

1( A  " رة ��راء " ��ب ر��ن �وداو�ن و 

                                                  
2 1

3 2
3 2 6cardA C C= × = × =  

                                                       ( ) 6 1

84 14
p A = =  

B " س ا� ون!�  " ��ب @%ث رات �ن 

                                                 
3 3

4 3
4 1 5cardB C C= + = + =  

                                                              ( ) 5

84
p B =  

  

C " رة ���5ء وا�دة ' & ا6$ل  " ��ب 

C " رة ���5ء  " 'دم ��ب أ�� 

          : ��)                                     �د� )
3

5
10 5

84 84 42

C
p C = = =  

)              : إذن           ) ( ) 5 37
1 1

42 42
p C p C= − = − =  

2( X  �B ��� ل ���� �*دد ا�6وان ا���  ا�رات ا�@%ث ا����و��ا���3�ر ا�*2وا�1 ا�ذي �ر�ط 

( )3X =   , ,B N R  

                                                 ( )
1 1 1

4 3 2
2

3
84 7

C C C
p X

× ×= = =  

  

( )2X =    

, ,

, ,

, ,

B B B

R R R

N N N







  

  

                ( )
2 1 2 1 2 1

4 5 3 6 2 7
55

2
84 84

C C C C C C
p X

× + × + ×= = =  

  

3( F  ر��ن ���5و�ن �ن" ��ب 
2

U " 
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                                 ( ) ( )
( )

3 2 3 2

4 5 3 2

2 2

6 6
84 84 41

5 75

84

B

C C C C

p F B C C
p F

p B

× + ×
∩

= = =  

  

  

  

�G ا���ر�ن B�6  
  

 ا���ر�� " ��ب �� آن وا�د ��د$��ن �ن ا��س " )1

ن        ��Ω  ت ھذه ا���ر������ون إ�  

        : ���2د�

9
36card CΩ = =  

      A  1" ���وع ا�*دد�ن ا� ذ�ن ���%ھ�� ا���د$��ن ا����و���ن ���وي "  

  

 و                                   

  

                             1 1

5 4
20cardA C C= × =  

                                 ( ) 20 5

36 9
p A = =  

  " �وز �*�د "   Bأ)   )2

                     ( )
2

4
6 1

36 36 6

C
p B = = =  

رار D=���ر:� ��  ب) �د�

     3n   : 'دد ا��رات ا��� �*ب ���B �*�د ا� *�� ا����.� =

    2k   �ط 5: �وز �*�د ��� *�� �ر��ن ��� =

    ( ) 1

6
p p B=   : ا����ل �وز �*�د=

  إذن : ا����ل �وز �*�د �ر��ن ����5ط ھو :

                              ( )
2 1

3 22 2

3

1 5 5
1 3

6 6 72
C p p

−    × × − = × × =   
   

  

  

  

  

  

  

  

  

  

  

0 1 

1 1 
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�G ا���ر�ن B�7  
  

رات �������E و �,�%ل �ن ا��س " 3ا���ر�� " ��ب  

ن        ��Ω  ت ھذه ا���ر������ون إ�  

        : ���3د�
10 1000card Ω = =  

         A " س ا� ون!� �B� رات ا�@%ث  " ا�

                          3 3 3
5 3 2 160cardA = + + =  

                                ( ) 160 4

1000 25
p A = =  

        B " ل �ون  " ا��(ول ' & رة �ن 

                                                     ( ) ( )1 1 1
6 5 3 2 9

1000 50
p B

× × ×
= =  

        C " ر��ن ��راو�ن  " ا��(ول ' & ا6$ل ' & 

                                                               ( ) ( )2 1
3 5 5 15

1000 40
p C

× ×
= =  

  

  

 G�B� 8ا���ر�ن  
  

 " ا�(�دوقرات �ن  3إ�%ل دون ا���ر�� " ��ب �������E و �

ن        ��Ω  ت ھذه ا���ر������ون إ�  

        : ���3د�

6
120card AΩ = =  

     X دوق ا���3�ر ا�*2وا�1 ا�ذي�  ���وي 'دد ا�رات ا����5ء ا����.�� �� ا�(

1(   

( )0X =   , ,B B B  

                           ( )
3

3
6 1

0
120 120 20

A
p X = = = =  

  

( )1X = 

, ,

, ,

, ,

B B B

B B B

B B B







  

               ( )
2 1

3 3
3 54 9

1
120 120 20

A A
p X

× ×= = = =  
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( )2X = 

, ,

, ,

, ,

B B B

B B B

B B B







  

               ( )
1 2

3 3
3 54 9

1
120 120 20

A A
p X

× ×= = = =  

  

( )3X =   , ,B B B  

                           ( )
3

3
6 1

3
120 120 20

A
p X = = = =  

3  2  1  0  
i

x  

1

20
  

9

20
  

9

20
  

1

20
  

( )i
p X x=

  
  

 

)ا�6ل ا�ر���5 :  )2 ) 1 9 9 1 30
0 1 2 3 1,5

20 20 20 20 20
E X

       = × + × + × + × = =       
       

 

つづく 

  

  

  

  

  


